Tle Mathématiques Expertes Mardi 30 septembre 2025

NOMS Prénoms des éléves du groupe :

Travail de groupe n°1

1 heure

Exercice 1 | Exercice 2 | Exercice 3 | BONUS | Tenue du groupe

Total 5 5 8 2 2

Exercice 1
Donner I’écriture algébrique des nombres complexes suivants :

1. (24 3i) + (1 — 6i)

2. 4723
3 1444
1442

3—1
4.
(5==)

Exercice 2
Résoudre dans C les équations suivantes :

1. 224+624+13=0
2. Z—3iz—3+6i =0, z étant le conjugué de z.

Exercice 3
Dans le plan muni d’un repére orthonormé, considérons le point £2(1;0) et une famille de points M, (x,; y,) tels
que, pour tout entier naturel n :

1
Tn+l = _iyn +1
1 1

Yn+1 = §$n - 5
1. Pour tout entier naturel n, notons z, le nombre complexe ayant pour forme algébrique x,, + iy,.
1

1
Montrer que : Vn € N, 2,41 = izzn +1-— 51

1
2. Pour tout entier naturel n, on pose Z, = 2z, — 1. Montrer que : Vn € N, Z,, 11 = iiZn

1.
En déduire, par un raisonnement par récurrence, que : Vn € N, Z,, = Zyg—i"

3. on

4. On note d,, la distance de Q & M,,. Justifier que : Vn € N, d? = Z,,Z,,

5. Exprimer, pour tout entier naturel n, d2 en fonction de n et dj.

6. Si My(5;4), déduire de la question précédente les coordonnées de Mag et la distance Q2 Mag
BONUS

T
t désigne un nombre réel tel que 0 <t < —.

Résoudre dans C I’équation suivante d’inconnue z :

2% —2(1 + cos(2t))z + 2(1 + cos(2t)) = 0
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